Subiectul al lll-lea, ex. 2(integrale)

BACALAUREAT 2026

i

X -4

Se considerd functia f:(L+e) >R, f(x)= =
xlnx

3
a) Aritafi ca [ f (x)xIn xdx =% .

b) Aratati ca [ L,(il-dxﬂnz.
x° =

X

In2
F(t)dl—T. unde F:(L+e2)— R este primitiva functiei f

"~

pentru care F(2) =

BACALAUREAT 2026 — rezerva

Se considera functia f:(=2.,4e0) =R, f(x)=4x3+ TR
)
:
T 1
Aratati ¢a x)=——|dx=15.
a) Ardtati ci ‘!(f(‘) .\'+2J X

b) Ardtati ca J—dx =¢”+9.
f(x)-4
¢) Ardtafi cd aria suprafefei plane delimitate de graficul functiei g:(-24=)—=R,
x)= f(e") ,axa Ox si dreptele de ecuatii x=0 si x=1 este egald cu lIni")-.
2 e+2
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x—2

VX2 —4x+5 .

Se considerd functia f:R - R, f(x)=

4
a) Aratati ca If(x) Xt —4x+5dx=2.

3
b) Aratati ca jf(.\')dx=
[

¢) Determinati numarul real nenul m pentru care volumul corpului obfinut prin rotatia graficului

functiei g:[2.3] > R, g(x)=f(x).in jurul axei Ox este egal cu It[l—ﬁ).
m
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Subiectul al lll-lea, ex. 2(integrale)

SESIUNEA SPECIALA 19 mai 2026

{0
Se considera functia f:(0.+oo)—>IR, _f(_()=6+l+l" &
D «

.

X
3

a) Ariltati ca I(j(t) A0 _x)d\'=12+ In3.

X
1

-

b) Ardtati ci I(f(.\')—6—l)dx=%.
\ X -

¢) Determinati numarul real m pentru care aria suprafetei plane delimitate de graficul functiei

g:(042) >, g(.\r)zf(?“6

2
m(l——).

SIMULARE 24 mar 2026

. axa Ox si dreptele de ecuatii x=1 §i x=e este egala cu

Se considerd functia f:(0,4%) > R, f(.t):(4x+i:)ln.\’.
X

f(x)

dx=11.
Inx

3
a) Ardtati ca I

b) Aritati ca Ix(f(x)-4:clnx)dr =3,
1

¢) Determinati primitiva F:(0,+9%)— R a functiei f , pentru care axa Ox este tangentd la graficul
functiei F .

MODEL M.E.N. noiembrie 2025

Se considerd functia f:R > R, f(x)=x>-2+Vx’ +4.
3
a) Aritafi ca j(_f(x)-\)xz +4)dx=3.
0

Jg X
b) Aritati ¢ | ————adx=1.
o f(x)—x"+2

X
¢) Demonstrati ca lim -—l,-J.F(I)dl=O, unde F:R —> R este primitiva functiei f pentru care
x—0 x~
Yo

F(0)=0.
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Subiectul al lll-lea, ex. 2(integrale)

TEST 1 lifov

x+1 S
Fie f:R = R, f(x) = {; N ;J;EE([_l.N)I).

a) Sase arate ca f sa admita primitive pe R.

b) Sa se determine o primitiva F a functiei cu proprietatea ca F(2)= %

c) Determinati o primitiva G: R = R a functiei g: [—1,0) = R, g(x) = m , pentru
care G(0) =0, unde fix)=2 + x,x € [—1,0)

TEST 2 Bihor

Se considera functiile:
x—2
f:(0,) - R, f(x) =e*+
F:(0,0) - R, F(x)=e*+x—Inx2
a) Aratati ca functia F este o primitiva a functiei f.
b) Aratati ca orice primitiva a functiei f este convexa.
¢) Si se calculaze [(x f(x) + F(x))dx

TEST 3 Braila

Consideram functia [R5 R, f(x)= ﬂ;—
-COs" X

- S £t ; , /4
a) Aratati ca orice primitiva a functiei feste strict crescatoare pe [03]

b) Calculati If(x)dx.

¢) Determinati o primitiva a functiei g: IR — R, g(x)= f(x)sinx pentru care G[%J =In |~
e

TEST 4 Botosani

Fie functiile f,F: (—1,+%) - &, f(x) = (x + 2)Vx + 151 F(x) = (ax* + bx + c)yx + 1.
a) Aflati a, b, ¢ € K, stiind ca F este primitiva lui f.

b) Ardtati ¢ orice primitivd G a functiei f este strict crescitoare.
e GO=G(1) .. T _—
¢) Calculati £m11 %, stiind ¢@ G este o primitivd oarecare a functiei f.
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Subiectul al lll-lea, ex. 2(integrale)

TEST 5 Cluj
. " x%42x41
Se considerd functia f:R = R, f(x) = e

a) Calculati j'(xz +l)-f(x)dx.
b) Determinati functia G:R — R , primitiva a functiei f, pentrucare G(1)=In2.
¢) Calculati jf'(x)-e”” dx .

TEST 6 Calarasi

Pentru orice numar natural nenul n , se considera functia f, :[(), I] SR, fu(x)=x" Jx+1, iar sirul

1
(7, ), - este definit prin 7, = If,, ((x ).
0
1
. f2(x) 1
a) Ariitati ¢il | “=—=tdx = -,
) ‘ {\/.\‘+| 3

4(V2+1)
15
¢) Demonstrati ¢i (2n+3)/, +2nl, | = 42, pentru orice numér natural nenul n.

b) Ardtati ca /|, =

TEST 7 Gorj

Se considera functia f:R - R, f(x) = x + L

[ R

a) Aratati ca fol x- flx)dx ==.
b) Determinati numarul real @ > 2 cu proprietatea ca f: %—E—ldx =In (\/g)

¢) Sa se demonstreze ca 1< fol Vx-ef®-ldxy <e—1.

TEST 8 Iasi
Se considera functia f:(—=,2) >R, f(x)=v2-x.
a) Aritati ci functia g:(—,2) > R, g(x)= —%(2—,\')\/2—.\' este o primitivi a functiei /.

b) Determinati primitiva F : (-0, 2)— R a functiei fal carei grafic trece prin punctul de coordonate
( L 1) :
3

¢) Calculati If(—x‘)—f(.\") dx, xe(0,1).

f(x*-2)
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Subiectul al lll-lea, ex. 2(integrale)

TEST 9 Olt
Se considera functia f:(0,0) > &, f(x)= M

a) Aritati ca '[," f(x)dx =2 —de+3.

b) Determinati primitiva F a functiei / pentru care F(l1)=2e.

. . e . - . I o
¢) Demonstrati ca orice primitiva G a functiei g:(0,0) = R, g(x)= f(x)——, este funcfic convexd
X

TEST 10 Suceava |

Se considera functiile f:R >R, f(x)=arctg2x si g:R >R, g(x)= l-jt =
=

a) Ardtati ca functia f este o primitiva a functiei g .
b) Demonstrati c¢a orice primitiva a functiei / este functie convexa.

¢) Determinati primitiva F a functiei / cu proprietatea ca I-[—l-} = ’81 :

TEST 11 Suceava Il

| n

x oniw » X
Pentru fiecare numar natural nenul n, se considerd numarul real /, =I l dx .
+x
o

a)Aratatica /, =1-In2.

b) Demonstratica /,,, <1/, , pentru orice neN’.

e

¢) Aratatica nl, = ~dx . pentru orice numar natural n=2.

Nl—

(1+x)

TEST 12 Vaslui

x3-2

Se considera functia f: (0; +0) = R, f(x) = { % - sl

2inx —1,x>1
a) Aratati ca functia fadmite primitive pe (0; +0).

b) Calculati f—dx x € (0;1).

¢) Daca F este o primitiva a functiei f pe intervalul (1; +o), demonstrati ca F(mr) < F(4).
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