Subiectul al lll-lea, ex.1 (functii derivate)

BACALAUREAT 2026

x -
Se considerd functia f:R =R, f(x)= i

G Gy
(< +s)

b) Aratati cd dreapta de ecuatie y =x este asimptota oblicd spre +eo la graficul functiei f .

Y

\+5‘

a)Aratatica f'(x)=

R.

¢) Determinati multimea numerelor reale m pentru care ecuatia f(x)=m are exact trei solutii.
BACALAUREAT 2026 — rezerva

Se considerd functia f:R—R, f(x)=2 2% +1 —3|n(2x2 g |).

4.\'(\/2.\'2 +1 —3)

2x% +1
b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisd x =0, situat pe graficul
functiei f .

a) Ardtati ca f'(x)=

,xelR.

¢) Demonstrati ci ecuatia f(x)=m are exact doud solutii, pentru orice me (2,+e2).

BACALAUREAT 2026 — 11 august 2026

Se considera functia f:R - R, f(x)=2x% —4x-3—-(2x-3)e*".
a) Aratati ¢ f'(x)=4(x—1)(1-¢*), xe R.

b) Aratati ca lim /()
=)y~

=4,
¢) Demonstrati ¢i ecuatia f (.\')+n =0 are solutie unici, pentru orice numar natural nenul n.

SESIUNEA SPECIALA 19 mai 2026

ot 4+ 2x+1
Se considerd functia f:(—1,400) > R, f(x):%
X

xe' +1
(x+1)°

b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisa x =0, situat pe graficul
functiei f .

a) Ardtati ¢ f'(x)= , X€ (—1,400).

¢) Demonstrati ca functia [ este strict crescatoare.
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Subiectul al lll-lea, ex.1 (functii derivate)

SIMULARE 24 mar 2026

2
»-2
€

Se considera functia f:(L4+2) >R, f(x)= l
x—

2 (2x-3)

—— . X €(],+).

TTEE T e i

!
b) Aritati ¢ lim (f(x))x-2 =+/e .
x-»2

a) Ardtati ca f'(x)=

¢) Determinati multimea numerelor reale m pentru care ecuatia f(x)=mx are exact doua solutii.

MODEL M.E.N. noiembrie 2025

Se considera functia f:(0,+%)— R, f(x)=x+ln2x—xlnx.

e (2—‘:)lnx

a) Aritati ca f'( . xe(0,+x).

b) Determinati abscisele punctelor situate pe graficul functiei /' in care tangenta la graficul functiei
[ este paraleld cu axa Ox.

¢) Demonstrati ci ecuatia f(x)=0 are solutie unica.

TEST 1 llfov

; ; . ’ x? —2x+3
Se considerd functia f: R \ {1} — R, definita prin f(x) = ———.

x-1
a) Ardtatica f'(x) =1-— 2

(x=1)2"
b) Determinati coordonatele punctului de intersectie dintre tangenta la graficul functiei in
punctul de abscisda x = 2 si asimptota oblica la +o0.

¢) Aritati ca pentru orice X € [2,4] are loc inegalitatea 2v2 < f(x) < 13—1

TEST 2 Bihor
Se considera functia f: R — R, f(x) = \r%-

x+1

a) Ardtatica f'(x) = PRI = pentru orice x € R.
b) Sa se calculeze lingo(f(x))x.
x—

¢) Sa se determine valorile lui @, @ € R pentru care ecuatia f(x) = a are exact doua solutii
reale.
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Subiectul al lll-lea, ex.1 (functii derivate)

TEST 3 Braila

=
\/x' +2

x+1

Se considera funcfia f:(-l«w)— &, f(x)=

9
a) Ardtatica f'(x)= x’ = . xe(~14).
(x+1)"Vx? +2

b) Calculati lim ( / (x))sx.

X0

¢) Aratafi ca ,!3((32" +2) 2(e" + l)\/i , pentru orice x e (~1,0).

TEST 4 Botosani

1
Fie functia f: (0, 4) = &, f(x) = xe '~
a) Aratafi ca functia f este strict crescatoare.
b) Determinati asimptota spre 4o la graficul functiei f.
¢) Aratati ca pentrum € (0, %) ecuatia f(x) = mx? are exact 2 radicini reale distincte.

TEST 5 Cluj

. . 2x+a+1l, x<I1
Se considerd functia f/:R - R, f(x) ={ NS . unde a este un numar real.
x*+a'x, x>

a) Determinati numerele reale a pentru care functia feste continudin x =1.
b) Pentru a =2, calculati Iim(\/f(x) - \/f(x)+x).

¢) Pentru ¢ =—1, aritati cd ecuatia f (x)+2" = 0are cel putin o solutie in intervalul [—1.0] :

TEST 6 Calarasi
Se considera functia /:(0,1) > R, f(x)=—xInx—(1-x)In(1-x).
a) a) Verificati daci f'(.t)=|nl_Tx, oricare ar fi x&(0,1).
b) b) Ardtafica lim /(x)=0.

¢) Daca a.b<(0,1)si a+b=1,atunci demonstrati ci alna+blnb21n—12—.
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Subiectul al lll-lea, ex.1 (functii derivate)

TEST 7 Gorj
Se consideri functia f:R-> R, f(x) = (x? =x—1)-e~*.

a)Aritatica f'(x) =(3x—x%)-e*,x€R.
b) Sa se scrie ecuatia asimptotei orizontale catre +oo la graficul functiei f.

¢) Determinati numerele x € [0, +-c0) pentru care f(x) este numar intreg.

TEST 8 Iasi

¥ _9
Se considera functia [:R-{0} > R, f(-\‘)=e - ..lx_
o

Vot — 2"
) Aritati cd /()(—3)_2
e.‘ _ l -

b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre +oo la graficul functiei £,
¢) Demonstrati ¢d functia f are exact doud puncte de extrem.

. xeR-{0}.

TEST 9 Olt

Se considerd functia /: R - %, f(x)=2x+ ln(.x"' + X+ l) ;

2 ; 2x° +4x+3 . £
a) Aritati cd f'(x)=————, pentru orice x€ ¥ .
r+x+1

b) Calculati Iinj(_/'(.\' +1)= f(x)).

¢) Aritati ¢i functia feste bijectiva.

TEST 10 Suceava |

Se considera functia f:(0,4) &, f(x)= ln(h:.: 5
1)l 1)=xIn:
8) Aritafi cB f"(x)= (x.:(.x) : 1())‘1: ()x gy Pentr orie xe(0.400)

b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre +<o la graficul functiei [ .

¢) Determinati multimea B cu proprictatea ci functia g:(0,+=) - B, g(x)= f(x) este bijectivi.
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Subiectul al lll-lea, ex.1 (functii derivate)

TEST 11 Suceava Il

3
Se considerd functia /1R >R, f(.\')zarclgx-x«r%.

K

a) Arataica f(x)= ;“H
f( x)

, pentru orice x e &,

b) Calculati hm

3 3 5
3 x X .. X ;
¢) Demonstrati ¢i x— 3 <arclgx <x-— 3 + 35 pentru orice x €(0,+40).

TEST 12 Vaslui
Se consideri functia f:(2;0) >R _f(x)= x+ gr
a) Aratati ca f'(x) = w x € (2; +0).

x—z)

XL

b) Calculati llm(f( ))

¢) Determinati valorile reale ale lui m pentru care ecuatia f(x) = m are doua solutii reale si
distincte.
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