Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

EVALUAREA NATIONALA - 24 iunie 2026

In figura alaturatd este reprezentata prisma dreapta ABCDA’B'C'D’, cu baza patratul ABCD , AB=4cm si
AA' =42 em.
(2p) a) Calculeaza aria laterald a prismei ABCDA'B'C'D’ . &b
(3p) b) Aratd ci distanta de la punctul A” la planul (C'BD) este egala cu

cm.
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EVALUAREA NATIONALA — REZERVA 24 iunie 2026

in figura alaturati este reprezentata piramida regulatda VABCD , cu baza ABCD , VA= AB=12 cm . Punctul
M este mijlocul muchiei VA, iar punctul N este proiectia punctului M pe planul (ABC).
(2p) a) Arata ca volumul piramidei VABCD este egal cu 288v2em’.
(3p) b) Determini tangenta unghiului dintre dreapta MN i planul (VAD).
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

MODEL M.E.N. 28 aprilie 2026

in figura aldturatd este reprezentatd prisma dreapti ABCA'B'C’, cu baza triunghiul cchilateral ABC

AB=12cm si AA' =33 cm. A Pou
(2p) a) Calculeaza perimetrul triunghiului ABC . \ ’
N\ o
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(3p) b) Determind tangenta unghiului dintre dreapta MC' si planul (B'BC), unde punctul M este mijlocul
segmentului 48.

SIMULARE M.E.N. 17 martie 2026

In figura aliturati este reprezentat tetraedrul regulat ABCD , cu AB=6cm. Punctul M este mijlocul
muchiei AD si punctul P este simetricul punctului B fatd de punctul M .

(2p) a) Arati ci CP =62 cm.

3
(3p) b) Arata ca sinusul unghiului dreptelor DP i CM este egal cu g
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

MODEL M.E.N., noiembrie 2025
In figura aldturatd este reprezentat cubul ABCDA'B'C'D', cu AB=8cm. Punctele M, N si P sunt
mijloacele muchiilor 4D, DC, respectiv DD".

(2p) a) Aratd ca aria triunghiului MNP este egald cu 83em’.
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(3p) b) Arata ca distanta la punctul D' la planul (MNP) este egali cu %gcm 4

In figura alaturata este reprezentat cercul de centru O,
cu diametrul 4B =20 cm. BC este tangenta la cerc,

dreapta AC intersecteaza a doua oara cercul in P, iar 4P = 16 cm.
(2p) a) Arati ca aria cercului de diametru AB este egali cu 100m cm?.
(3p) b) Determind lungimea segmentului BC. P

A

in figura aldturata este reprezentat triunghiul isoscel ABC cu AB = AC. A
Indlfimea din varful A intersecteaza latura BC in punctul D, iar AD = BC.
Inaltimea din varful B, intersecteazi latura AC in punctul E. Indltimile AD si

BE se intersecteaza in punctul H. €

(2p) a) Aratd cd unghiurile DAC si EBC au aceeasi mésuri.

(3p) b) Demonstreazi ca AH = 3-HD., 8 B <
3
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

In figura aldturata este reprezentat triunghiul ABC, B
dreptunghic in 4, cu 4B =9 cm §i AC = 12 cm.
Punctul M se afla pe latura AB, BM =3 cm .
Paralela prin M la dreapta AC intersecteaza dreapta M P

BC in punctul P, punctul G este centrul de greutate al
triunghiului ABC si E este punctul de intersectie a
dreptelor AG si BC .

«

(2p) a) Arata ca lungimea segmentului BC este egala i &
cu 15 cm. ‘ g

(3p) b) Calculeaza aria patrulaterului MGEP.

in figura aliturata este reprezentat cubul ABCDA'B'C'D" cu AB = 12 c¢m.
(2p) a) Determind masura 4AB’C. 9

(3p) b) Determina distanta de la punctul B la planul (AB’C).

D,

In figura de mai jos este reprezentati o piramida patrulatera regulata VABCD cu toate muchiile
de 6 cm. Centrul bazei piramidei este O |, iar P este mijlocul muchiei VA s1 Q mijlocul muchiei VC .
(2p) a) Calculati aria $i perimetrul bazei piramidei;

(2p) b) Demonstrati ca triunghiul POQ este dreptunghic. /T\
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

In figura aldturatid aveti un paralelipiped dreptunghic. Se stie ca

AB= 8cm, BC=6cm, BB'=2v3cm. . ot
(2p) a) Calculati perimetrul triunghiului C'BA . - B’
(3p) b) Calculati perimetrul i aria bazei cuboidului. J_Q __________ . .
Al B

In figura aldturata este reprezentat tetraedrul
regulat ABCD cu muchia de 6 cm. Punctele M si N
sunt mijloacele muchiilor BC si respectiv AB.

(2p) a) Aratd ca perimetrul triunghiului DMN este A
3(2vV3 + 1)em.

(3p) b) Daci E este centrul de greutate al triunghiului CDM, iar F este centrul de greutate al
triunghiului ABM, calculeaza masura unghiului dintre dreptele EF si AC.

Prisma dreaptd ABCDEF are baza un triunghi echilateral cu latura AB=12 c¢m, O este centrul

cercului circumseris triunghiului DEF, iar PEBF astfel incit PF = 2BP si PF=4v/7 cm.

D F

(2p) a) Arati ¢i CF =6v/3 em.

......................................

(3p) b) Daca FONDE={M}, determina masura unghiului dintre dreptele AM si OP .
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

In figura alaturata ABCDA'B'C'D' este un cub cu lungimea muchici egald cu 5 cm.

o C' ‘
A - ’
2p a) Calculati aria fefei ABCD., L’ &
3p b) Determinati masura unghiului determinat de dreptele D'B* §1 AC". P
2 ’ 4 :DL / C
AL” i B
Fie tetraedrul regulat ABCD cu muchia 126 cm iar M i N A
mijloacele muchiilor AB, respectiv CD. .
(2p) a) Ardtati ca MN = 12/3.
B D
(3p) b) Aratati ¢a unghiul dreptelor BC si MN are masura de 459, N
TEST 10, Suceava, nov. 2025 :
Cubul ALGEBRIC din figura aldturatd are suma lungimilor c |
tuturor muchiilor egald cu 72\/5 em. :
(2p) a) Calculeazi perimetrul triunghiului ACG. 8 'r ?
1
I
I
I
I
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(3p) b) Dacd P este mijlocul muchiei AB, iar Q este centrul fetei ABCE, arata ca dreptele LP si GO sunt
concurente.

6

——I@ E.N.2026- 111.6.




Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

in figura aldturata este reprezentatd o piramida triunghiulara regulatd VABC, cu VO inaltime, iar
AB = 24¢m. Punctul M este mijlocul laturii BC, iar N € VA, astfel incit AN = 2VN si VM = 12v2em.

N

(2p) a) Aratati ca dreapta ON este paraleld cu planul ( VBC).
(3p) b) Calculeaza tangenta unghiului format de dreapta AM si NO,

In prisma patrulaterd regulata ABCDA'B'C'D’, avand
latura bazei de 3v3 cm si indltimea AA'= 6 cm, notam
cu M si N mijloacele muchiilor CC’, respectiv AA”.

(2p) a) Aflati unghiul dintre DM si AB.

(3p) b) Demonstrati ¢a planele (MBD) si (NB'D’) sunt paralele.

Piramida patrulatera regulatda SABCD din figura alaturata are latura bazei egald cu 12cm si muchia laterala

egalad cu 1082 cm. Se considerd punctul M mijlocul muchiei SC.

(2p) a) Aratd ca perimetrul triunghiului SAC este egal cu 3242 cm.
(3p) b) Demonstreazi ci dreapta S4 este paraleld cu planul (MBD).
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

In figura alaturata este reprezentat tetraedrul regulat ABCD cu AB = 6 c¢m, iar E si F
mijloacele laturilor BC, respectiv. AD.
a) (2p) Arata ca lungimea segmentului £F este egala cu 3J2 em

b) (3p) Calculeaza masura unghiului determinat de dreptele 48 si CD. £

In figura aldturata este reprezentat un tetraedru regulat ABCD cu AB =12cm, unde O este
centrul cercului circumscris triunghiulut BCD. Punctele M si N sunt mijloacele segmentelor
CD, respectiv AC. Punctul P apartine segmentului BC, astfel incit BP =3PC .

(2p)a) Arati i aria triunghiului BCD este egald cu36y/3 cm? Ay
(3p) b) Demonstreazi ca MPJ| (AOD).
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

VABCD este o piramida patrulatera regulata care are latura bazei AB = 12 cm si muchia
laterala VA=12 cm. Fie BM LVCcu M eVCsi BN LVAcu NeVA.

(2p) a) Determind masura unghiului dintre dreptele VD si AB.

(3p) b) Aratd cd MN ||( ABC)

In figura alaturata este reprezentat cubul ABCDOMNPQ. Punctul E este mijlocul muchici BC si aria triunghiului

ADE este egala cu 32 cm?.

(2p) a) Arata ca suma lungimilor muchiilor cubului este egald cu 96 cm.

Q

------
.....
vvvvv
.....

n

(3p) b) Daca AE n DC = {F} demonstreazi ca FP || (QBE).
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

In figura aldturatd este reprezentat un diamant in formi de tetraedru

regulat VABC, cu AB = 8 cm. Diamantul prezinta o fisura care
porneste din varful A §i traverseaza fetele VAB,VBC si VCA astfel
incdt lungimea fisurii este minima pe fiecare fagi.

(2p) a) Ariditati cd aria triunghiului ABC este egald cu 16y/3 cm?.

(3p) b) Stiind cd fisura se opreste intr-un punct de pe muchia VA, determinati distanta de la acest

punct la virful A.

In figura alituratd este reprezentat tetraedrul regulat ABCD cu
lungimea muchiei A8 =10 cm. Punctele M, N si P sunt mijloacele
muchiilor BC, AD, respectiv BD.,

(2p) a) Arata ca dreapta MP este paraleld cu planul (ACD).
(3p) b) Afla masura unghiului determinat de dreptele AB i MN.

In figura aldturata este reprezentat un cub

ABCDA'B'C'D', cu AB = 8 cm. Punctul O este intersectia
dreptelor AC si BD.

(2p) a) Arata ci aria triunghiului A'C'D este egald cu A’

("

32V3 em
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A
(3p) b) Calculeaza masura unghiului dintre dreapta OB’ si dreapta DC".
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

In figura de mai jos este reprezentatd o piramida patrulaterd regulati VABCD cu VA=8 cm si
perimetrul bazei ABCD= 24 ¢cm. Centrul bazei piramidei este O , iar M este mijlocul muchiei
VA si N mijlocul muchiei VD .

(2p) a) Calculati lungimea segmentului MN;

(2p) b) Demonstrati ci (MNO) || (VBC) .

S e ——-—-—-—-————-

Se considera prisma triunghiulara regulata ABCA'B’C’ cu muchia bazei de 12 ecm §i muchia
laterala de 6 cm. Notam cu G centrul de greutate al triunghiului ABC, iar D€ AA’ astfel incit
A’'D=2cm.

(2p) a) Aritati ci AM=6v3 cm .

(3p) b) Calculati tangenta unghiului determinat de dreptele DG §i A'C.

A
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

Fie tetraedrul regulat ABCD cu muchia AB = 4 cm. Punctele M, N,
P sunt mijloacele muchiilor AB, AC, respectiv AD.

(2p) a) Calculati suma ariilor fetelor laterale ale tetraedrului.
(3p) b) Aflati sinusul unghiului dintre dreptele NP si CM.

In figura de mai jos este reprezentata prisma dreaptd ABCDA'B’C’'D’ cu baza patratul ABCD, in care
AB = 8VZ cm si AA" = 8V3 cm. 0 este punctul de intersectie a diagonalelor AC si BD, iar M este

punctul de intersectie a diagonalelor BC” si B'C. D' '
Al
(2p) a) Demonstreazi ca OM || (AB'D’).
(3p) b) Calculeaza sinusul unghiului format de dreptele OM si A'B .
Dk- 5C
'I
A=

Fie ABCDA’B'C’D’ un cub de latura 22 cm. Punctele M, N, P sunt mijloacele segmentelor
AB, AD, respectiv AA”. o c

(2p) a) Calculati lungimea segmentului BD; :
(3p) b) Aflati sinusul unghiului determinat de dreptele D'P i MN. ¢ &
0 c
P o———— -
N ”
R
A M B
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

In figura aldturatd este reprezentatd piramida triunghiulard regulatda VABC. Pe latura BC se
considerd punctul D astfel incat BC=4CD gi BD =9 cm. X

(2p) a) Arata ca aria triunghiului ABC este egala cu

363 cm?.

cdpmecMecccmcmcnans

-
-
-
-
- -
-

L
ol

(3p) b) Daca punctele M, N si P sunt mijloacele segmentelor BC, AC si respectiv CV, arata ci
planele (VAM) si (DNP) sunt paralele.

In figura alituratd este este reprezentatd o prismd dreaptd
ABCA'B'C" cu baza triunghiul echilateral ABC, AB=8cm si
AA'=4cm. Punctul D este mijlocul segmentului B8'C"', punctul F
este mijlocul segmentului BC §i punctul E este mijlocul
segmentului AC.

(2p) a) Aratd ca masura unghiului dreptelor C'F si BB'

este egald cu 45° .
(3p) b) Demonstreaza ca dreapta DA este paraleld cu planul (C'EF).
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

In figura aliturati este reprezentata piramida patrulatera
regulata VABCD cu masura unghiului AVC egala cu 90°
si CA= 6v2 cm.

(2p) a) Aratd ca suma muchiilor piramidei este egald cu

48 cm.

(3p) b) Daca S apartine muchiei VC astfel inciat VS=SC si O este piciorul inaltimii piramidet,

R ; 6
arata ca sinusul unghiului dintre SB si planul (VAC) este egal cu -\;:

In figura alituratd este reprezentatd prisma dreaptda ABCDA'B'C'D’

AB=12 cmsi AA =636 cm.

DI

cu baza ABCD patrat,

(\I

(2p) a) Arata ca volumul prismei este egal cu 8646 cm’ . X

A k=

-
-
-

-
-

M

’

(3p) b) Daca punctul M este situat pe muchia CC" astfel incat CM = CT , demonstreaza ca

planele (MBD) si (4 'BD) sunt perpendiculare.
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Subiectul lll, ex. 6 (geometrie in spatiu)

TEST 29 Botosani (mai.2026)
In figura alaturata este reprezentat cubul D' ol
ABCDA'B'C’'D' cu muchia AB = 12+/2cm
si AC N BD = {0} Iy
A |y B
| '\
! \
| \
'DK . \ — = ¢
s T
(2p) a) Aflati masura unghiului format de s = - )0< N

dreptele D'O si BC'. A— B
(3p) b) Calculati distanta de la punctul A' la planul (BC'D).
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