SUBIECTUL al lll-lea — exercitiul 2 -

bacalaureat 2023 MATEMATICA - INFORMATICA

1. Examen august 2023

Se considera functia f:(=1,4+2) > R, f(x)=6x+In(x+1).

N

e

a) Aritai ca [(f(x)~In(x+1))dx=9.

b) Aritati ca

¢) Determinati numarul real . stiind ca aria suprafetei plane delimitate de graficul functie

g:RoR, g(x)=f(x2).axa Ox si dreptele de ecuatii x=0 §i x=1 esteegaldcu ar+In2.

2. Examen BACALAUREAT IUNIE 2023

Se considerd functia f:R >R, f(x) =(x2 + 2.\')e"'.

3
a) Aritati ca If(x)e“'dr =18.
0
1 ;
b) Aritati ca I f(x)
0

e—2
dx =
x+2 e

X
¢) Demonstrati ¢ lim(i,jf(t)dt]zl.

3. Examen iunie 2023 (sesiune speciala)

4x
.r" +8

Se considera functia f:(-2,4ee) >R, f(x)=

a) Aritati ci i(.\--‘ +8)f(.t)¢L\' =8.
0

4
b) Aritati ca [xf(x)dx=4In2.
|

r—

¢) Calculati lim [—';It f(l)dt] ;
0
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4. MODEL 2023

)
x4+t

-|'

.Se considerd functia f:R—R, f(x)= l
+¢

3

a) Aritati ci [(1+€7")f(x)dx =8+,
0
m

b) Aritati ci | / ('r)‘
T X e

dx = m , pentru orice mE(0,+).

S G : I
¢) Determinati numdrul real nenul a pentru care hm[ . j f (l)dt]- 1.
=0 ¢ <]
0

5. TEST (Braila)

Se considerd sirul (7,) ./, = J::(l -x7) dx.

a) Calculati /,.

b) Demonstrati ¢ sirul (/,)  este convergent.

nzl

¢) Demonstrai ca (2n+1)1, =2nl,_, pentru orice n>2.

6. SIMULARE martie 2023

2
Se consideri functia f:(-3,+0) >R, f(x)= \x/_+l3_ :
X+

3
a) Aritati ca jf(x)\/x+ 3dx=12,
0

|
b) Aritati c | f,(x)dmz.
s R |

1 T

1
¢) Demonstrati ca I dx<—.
S flx) 2

0 G
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Test7 (Giurgiu)

X
—,
x“+1

Se considerd functia /R >R, f(x)=
I
a) Calculati If(.r)dx.
0

W+ f(x), 7

x'+1 8

| f
b) Ardtati ci j’
]
. —
¢) Calculati im—— I f(t)dt .
x—»l '\'_l \

Test 8 (Dolj)
. Se considera functiile f, F: R = R, f(x) = arctgx, F(x) = fox f(t)dt.

a) Aratati ca functia F este convexa pe R.
b) Determinati primitiva G a functiei g: R — R, g(x)=xf(x) cu proprietatea ca graficul lui G
contine punctul A(1,— %).

F(x*)
X‘

¢)Calculati lim
x—0

Test 9 (Timis)

Se considerd functiile f: R = R, f(x) = e*(sinx + cosx) sig:R = R, g(x) = e*sinx.
a) Verificati daca functia g este o primitiva a functiei f.

b) Determinati primitiva functiei g a carei reprezentare grafica contine punctul O(0.,0).

¢) Ardtati cd orice primitiva a functiei f este convexa pe intervalul [— %. g-] :

Test 10 (Vrancea)

o
—dt

Fie functia f: (0,%) = R, f(x) = [, e

a) Calculati £(1).
b) Arditati ¢a f(x + 1) + f(x) = —

x+1

c) Ardtati ca f(x)= ,Vxe(l,o)

1
2(x+1)
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Test 11 (Calarasi)

Se considera functiile [:% = &, f(x)= 4 +x si g:(0,0) >R, g(x) =f[l]‘lnx.
X

a) Aritati ci [ (f(—x)+2/(x))x=0.

b) Fie H:R — R este o primitiva a functiei h: % — & h(x)= [ (x)e"‘ . Ardtati ¢ orice primitiva a lui
I este convexda pe R .
¢) Determinati o primitiva G a functiei g cu proprietatea G(1)=0.

Test 12 (lasi)
|

2

Se considerd functia [:R > R, f(x)=1+
x +1

a) Ariitati ci j_f(x)lx= L+In(1++72).
r+2J2

b) Determinati ae(O.%) pentru care If(tg.r)lxz .
0

4

¢) Demonstrati ci IimL,If(t)dl =0.
XY

Test 13 (Hunedoara)

Fie functia /,,:R > R,/ ,(x)=(sinx)" -(cosx)’, unde p,qeN".
a) Demonstrati ca functia g: & - %, g(x)= —%cos 2x este o primitiva a functiei f,;

b) Calculati [™° /3, (x)dx:

¢) Fie F o primitiva a functiei f5473 2023 - Demonstrati ¢ existd un numir real & astfel incat

F(x+2x)-F(x)=k, pentruorice xe &,

Test 14 (Braila)

Se considerd functia /R — R, f(x)=(,\r2 +2)e™.

a) Calculati J'f(x)-e'dx.
b) Calculati jg(x)dx. unde g:(0,0) >R, g(x)=/(Inx).
¢) Determinai numerele reale a i b. stiind ca functia F: R >R, F(x)=e"(-x* +ax+b) este 0

primitiva a functiei /.
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TEST 15 ICHB
Fie f:R >R, f(x) = e~ si F: R - R o primitiva a sa.
a) Aratasica folx f(x)dx = %

F(cos x)-F(1)

b) Calculati lim >
x—0 X

c) Demonstrati ca functia g: R = R, g(x) = F(x) + f(x) are exact un punct de extrem local.
Test 16 (Dambovita)

Se considera funcpa f:R-R, f (x) = cosx.
a) Ardtafi ci f— sinxf(x) dx = -.
b) Calculafi lim - f f(t)dt.

¢) Pentru fiecare numdr natural n, se considerd numirul [, = f (f (x))"dx Demonstrafi
cd girul (/)24 €ste convergent.

Test 17 (lifov 1)

Se considera functia f: (=1;0) = R, f(x) =x + '%1‘

a) Aritati ci fl(f(x) x )dx = 3In2.

b) Calculati f (f(x) - —) lnxdx

¢) Aritati ci fo 2f(x)F(x)dx = ; + In8 + 9In?2, unde F este primitiva functiei
f pentru care F(0)=0.

Test 18 (llfov 2)

Se considera functia f: (0,4o) =R , f(x) = eix e 4 si functia

X
F: (0,40) =R ,F(x) = —e™* +x—2In (x).

a) Aratati ca functia F este o primitiva a functiei f.

b) Calculati [ xf(x)dx.

c) Determinati primitiva G : (0, +9) — R a functiei f , al carei grafic contine punctul
e+1

M(1,55).
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Test 19 (Maramures)

”

X

Se considerd functiile /,:R—> R,/ (x)= ,neN.

x4
| ) s S
a) Ardtati ¢d F:R—> R, F(x)= ;ln(.\" +4) este o primitivii a functici ; ;

b) Determinati o primitivé a functiei /f, a cdrei reprezentare graficd trece prin punctul A(l—;):

-

¢) Aratati ¢a orice primitiva a functiei f, este bijectiva.
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