SUBIECTUL al lll-lea — exercitiul 2 -

1. Examen august 2023

Se considerd functia f:R—R, f(x)=4x"+3x.
a) Aritati ca I(f(x) -3x)dx=15.
!

5
o Arsics | ae
5 f(x)—4x" 43 3

bacalaureat 2023 TEHNOLOGIC

¢) Demonstrati ¢a volumul corpului obtinut prin rotatia in jurul axei Ox a graficului functiei

g:[L2] >R, g(x)= este egal cu 271(3).

2+ f(x)
X

2. Examen august 2023 (rezerva)

Se considerd functia f:R >R, f(x)= 2x2 +1.

a) Ardtati ¢ j (f(x)-1)dx=
0

W

dx=2In3.

b) Arittati i [ .
S5

T (1
¢) Determinati numarul natural n, stiind ca j f (—) ‘Inxdy= f(n)-
x e

3. Examen BACALAUREAT iunie 2023

3x

Se considerd functia f:(=9,4ec) >R, f(x)= 15
X

|
a) Aratati ca I (x+9)- f(x)dx=4
0

6
b) Aratati ca I (h ln%.
|

3

4

¢) Determinati numérul real a pentru care I f (.rz )dx =6(4+ar).

1}
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4. Examen iunie 2023 (sesiune speciala)

3
. Se considera functia | ——.,400 |2 R, =e' + 3
e i tia f ( 5 ) f(x)=e s

a) Aritati ca i(f(x)—ﬁ)dr =e(e2 - I).

0
b) Aritati ci I(f(.r)—-e" )dx=3ln3.
2
¢) Ardtati cd suprafata pland delimitata de graficul functiei g :(—%.m)—)R. g(x)=(‘..’,\'2 +3x) f(x),
axa Ox si dreptele de ecuatii x=0 si x=1 are aria egald cu 2(e+1).

5. MODEL 2023

Se considera functia f:(=1,4%) =R, f(x)=x+1+

1
Jx+l'

3
a)Arata;icaj[f(.r)- I }d.t-6.
1

Jx+l
8

b) Aritati & [(f(x)-x—1)dx=4.
0

¢) Ardtati ¢d volumul corpului obfinut prin rotafia in jurul axei Ox a graficului functiei g :[0.3] —-R,

g(x)= f(x). este egal cu :r(%'—+|n4).

6. TEST (Braila)
Se considera functia f:(0,0) >R, f(x)=x+ L :
x

a) Ariitati ca [ xf (x)hx =

b) Aritati ci j(f(x)—l}"dxzez.
: X,

¢) Determinati numdrul real @, @ > 1, pentru care aria suprafetei plane delimitatd de graficul functiei f, axa
Ox si dreptele de ecuatii x=1 §i x=a, esteegalicu 4+Ina.
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7. SIMULARE martie 2023
Se considera functia f:R >R, f(x)= 3x% +4x+2.

a) Ardtati ci I(f(x)—ttx)dx =12
0
[

b) Aratati ca I(f(x)—3x2 —2)e“d.\'= 4.

0
0

¢) Determinati a (0,+%) pentru care Ia -,;f'(.x‘)-(f(.v:))a-I dx=63.
-1
Test8 (Giurgiu)
Se considera functia f: R = R, f(x)=x(x* + 1) =2
a) Aratati ca f_ll(f(x) - X + 2)dx=0.
b) Calculati fol(f(x) — x3 4 2)e*dx.

¢) Determinati numrul real pozitiv m, stiind [;’ f(x)dx = m? + 1.

Test 9 (Cluj)

Se considerd functia f: R = R, f(x) = x* + x:“.

a) Ardtali ca f_ll (f(x) - x:“ dx = -:2;

b) Determinati numarul natural n, stiind ¢a fol f(x)dx = 23— + % -1.

, . i FOO=F(1 s g g 2
¢) Calculati ;Irm} % unde F: R — R este o primitiva a functiei f.

Test 10 (Dolj)
Se considerd functiaf: R »R, fix)=e*(x?+x+1).

a) Sa se calculeze [[ fix)— (x?+ 1)+ e*]dx.
% fix)
b) S& se calculeze | TG

¢) Sa se determine punctele de inflexiune ale primitivei F (x) a functiei f(x ).
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Test 11 (Timis)

Se considerd functiile f,g:R— R. f(x)=x¢", g(x)=x(x+2)e".
a) Demonstrati ¢ functia [ este o primitiva a functici g.

b) Calculafi j%dx Eeloaw).
Slx

¢) Demonstrati ¢i orice primitivd a functiei hi:(=1,20)— R, h(x)= f(x)-g(x) este concava .

Test 12 (Vrancea)

; . 2
Se considera functia f:R — R definita prin [/ (v) =3e™" +—; l si F:[R— R o primitiva a lui £
X

a) Aratati ca functia F este strict crescatoare pe .
F(x)-F(0)

b) Calculati |ym
a0 X

¢) Dacd F(0)=1, calculati F(1).

Test 13 (Calarasi)

Se considerd functia f:R — R, f(x)=4x" +x.

a)Aratati ca J'( f(x)—4x’ )dr =2
0

b)Calculati I(M}L\ .
1 x

¢)Determinati primitiva GG: R — [ a functiei g: R — R, g(x)=3/(e") pentru care G(0)=0.

Test 14 (lasi)
ot . | 1
Se considera functia f:(0,0) > R, f(x)=—+—.
x+l Xx
a) Aratati ca J‘ (f(x)—L =1]),
: x+1

b) Demonstrati ¢a functia F:(0,0) >R, F(x)= ln(x2 i+ x) —In2 este o primitivi a functiei f.
¢) Demonstrati ci orice primitiva a functiei f este strict crescatoare pe intervalul (0,0).

Test 15 (Hunedoara)

Se considera functiile f,F:R = R, f(x)=¢"(x*=3x-3), F(x)=¢"(x" =5x+2).
a) Ardtayi ca functia F este o primitivd a functiei f.

b) Aritati i | | f(x)dx = 8"—1'6 ;
e €

¢) Determinati punctele de inflexiune ale graficului functiei F.
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Test 16 (Braila)

o 2x—x°

Se considerd functia f:R—R, f(x)="—"——.
e

a) Calculati If (x)e'dx.

2

b) Demonstrati ca functiag: R - R, g(x)= \—‘ este o primitiva a functiei /.
¢

¢) Demonstrati ¢a orice primitiva F a functiei f este crescatoare pe [0.2].

Test 17 (Botosani)

i R : : . 2 2
Pentru orice numar real a, definim functia f, : R—=R prin f, (:L') =z —ar+a’.

3
a) Ariitati ci / Sl ds=,
0

v 2 3 1
b) Aratati cﬁ/ (fo(z) Inx)dx = - ()+ '
1 ¢

9
¢) Determinati valoarea minima pentru / folx)dz, a€R.
0

Test 18 (llIfov 1)

-2 +lxg]

Fie functia f: R — R, fix)=
Inx+Lx>1

a) Sa se arate ca functia f admite primite pe R,
b) Sa se determine o primitiva a functiei f pe intervalul (-o¢,1)pentru care F(-1) = 2,

¢) Sa searate ca orice primitiva F a functiei f este crescatoare pe (1, «).

Test 19 (lifov 2)

Se considera functia f: R = R, f(x) = xe*.
a) Calculati [ ™ dx,x €R.

ex
b) Determinati primitiva F a functiei f , care verifica relatia F(0) = 2022.

¢) Demonstrati ¢ orice primitiva a functiei f este convexa pe intervalul [—1, o).

Test 20 (Maramures)

Se considera functiile f,g: R = R, f(x) = (x + 1)e* si g(x) = (x + 2)e*.
a) Demonstati ca functia f este o primitiva a functiei g.
b) Determinati valorile reale ale lui x pentru care primitiva functiei g este convexa.

¢) Calculati [ f(x) - g(x)dx.
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