SUBIECTUL al lll-lea —exercitiul 1 -
bacalaureat 2023 MATEMATICA - INFORMATICA

1. Examen august 2023

x
Se considera functia f:R 5> R, f(x)=,L.
X +x+l

3e* (r —r)
a) Arataticd f'(x)=—5, xeR.
(.\'2+x+l)_

b) Aritai i lim ff((z:)) =

¢) Demonstrati ci ecuatia f(x)=m are exact trei solutii, pentru orice m € (e3).

2. Examen BACALAUREAT IUNIE 2023

Se considera functia f :(1,4) > R, f(t)—r+?lnt—+::.
"—

x> +2x-15 ;
(x=1)(x+3)

b) Determinati ecuatia asimptotei oblice spre +e= la graficul functiei f .

a) Ardtati ca f'(x)= € (1,400).

¢) Aratati ca In

(t+ I)_1--£,pentru orice x€ (1,40).
‘—

3. Examen iunie 2023 (sesiune speciala)

Se considera functia f:R - R, f(x)= -—ln(x +r+5)

X’ -9Ox

a) Ardtati ca f'(x)=————
5(\ +\+5)

xeR.

b) Determinati abscisele punctelor situate pe graficul functiei f in care tangenta la graficul functiei
[ este paraleld cu axa Ox.

¢) Demonstrafi ca ecuatia f(x)=0 are solutie unica.

4. MODEL 2023

Se considera functia f:R—=R, f(x)=1-x- (.r4 -l)arctgx.

a) Aritati cd f'(x)=-x*(dxarctgx+1), xER.
b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f care este paraleld cu axa Ox.
¢) Demonstrati cd tg(f(x))z f(x)= f(1gx). pentru orice .tE[O.l].
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5. TEST (Braila)

Se considera functia f:R -5 R, f(x)= 2"':' ! 2
e

= 1-2x .
a) Ardtaticad f'(x)= —(‘ , pentru orice xe R.
¥

b) Determinati ecuatia asimptotei spre +<c la graficul functiei f .

¢) Aritati ca (2x + l)\fc: <2e¢", pentru oricexe R,

6. SIMULARE martie 2023

Se considera functia f:R > R, f(.r)zx—l—ln(e"+x2).

x=2
i ,). xeR.
e* +x°

b) Determinati numerele reale @ pentru care tangenta la graficul functiei f/* in punctul de coordonate

a) Aratati ca f'(x)=

(a,f(a)) este paraleld cu axa Ox .

¢) Determinati imaginea functiei f .

Test7 (Giurgiu)

Se considerd functia f :(—1,4+x) > R, f(x)=x—In(x+1).

a) Calculati f'(x),x e(—1,+x).

b) Calculai lim *=U; ("')I_ i
L—» 't -—

¢) Demonstrati ca In(x+1) < x, pentru orice x € (—1,+x).

Test 8 (Dolj)
. 2 . k x¥4x41
Se consideri functia f: R — {—=2} = R, definite prin f(x) = oy

a) Determinati ecuatiile asimptotelor la graficul functiei f.

b) Determinati punctele de extrem local ale functiei f.

¢) Se considera sirul (@, )ps21, a3 = 2 i Gpyy = f(a,), pentrun = 1,n € N. Studiati convergenta
sirului (a,),=1 §i in caz de convergenta, calculati limita sirului,

Test 9 (Timis)
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Se considerd functia f:(0,») = R, f(x) = 1— ;’{ —Inx.
11 _

a) Aratati ca lim
Xx—1 x=1

b) Demonstrati ¢d functia are o singurd asimptota,

¢) Demonstrati ¢a 1 + xInx = x , pentru orice numar real x strict pozitiv.

Test 10 (Vrancea)

Inx
Fie functia f: (0,0) = &, f(x) = {;,x € (0,2)\{(1} :
Lx=1
a) Aratati ca f este continua in punctul x, = 1.
b) Stabiliti daca f este derivabila in punctul x, = 1.

¢) Aratati ¢ feste descrescatoare,

Test 11 (Calarasi)

- x+1
Se considerd functia f:(-2,%2) = &, f(x)= %e".
x

(xz +3x+ 3)e"
(x+2)°

a) Ardtaticd f'(x)= oricare ar fi xe(-2,%).

b) Calculati lim (e"r o (Zx))x.
X—x0

¢) Demonstrati ¢ functia f este inversabila si aratati ca f '(0)-( A "') (l) =1.

2
Test 12 (lasi)
Se consideri functia f:(O,oo)\{l}_,R' f(x): X .
e l+Inx

a) Studiati existenta asimptotelor verticale la graficul functiei f.
b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiel / in punctul P(x(,, S(x, )) , care este paraleld cu dreapta
d , de ccuatie x—4y+2023=0.

¢) Demonstrati ci ln(l+\]l+n:)5\ll+n3 ,oricarcar fi ne N".
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Test 13 (Hunedoara)

-

Se considerd functia f:(lLe)—> &, f(x)= L]
X -

a) Demonstrati ci ecuatia /'(x)=0 are o singurd solutie in intervalul (1,2):
b) Determinati intervalele de monotonie ale functiei f ;
¢) Demonstrati ca f(1g99)+ f(1g101)< f(1g97)+ f(1g103).

Test 14 (Braila)

: - = . .
Se considerd functia f:R - K, f(x)=¢" - R 1.

a) Calculati f"(x), xeR.
b) Calculati lim Sx) :

o f(x)
¢) Demonstrati ¢a ./'(2 3)<./'(3\/§).

TEST 15 ICHB

Se considera functia f:R - R, f(x) = In (x +Vx2 + 1).
1

VxZ+1
b) Demonstrati ca f este inversabila

c) Aratatica f(x) <x,Vx >0

a) Aratatica f'(x) =

Test 16 (Dambovita)

Se considerd functia f: R = R, f(x) = e*(x? — 4x + 1).

a) Aratatica f'(x) ==e*(x —-3)(x+1)

b) Determinati abscisele punctelor situate pe graficul functiei f, in care tangenta la graficul
functiei f este paralela cu dreapta de ecuati y=2022

c) Determinati valorile reale ale lui g, stiind ca graficul functiei f intersecteaza dreapta de
ecuatie y=a in exact trei puncte.

Test 17 (lifov 1)

Se considera functia f: (=3;®) = R, f(x) = e* = In(x + 3).

- - - r g 1
a) Arataticd f'(x) = e* — —3'XE€ (=3, x).
b) Calculati lim 22,
x—s0n X+2
¢) Demonstrati ¢i functia f este convexa pe (—3; ).
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Test 18 (llifov 2)

Se considerd functia f: R—- R, f(x) =x+Vx?+2x+ 2.

b) Aratatica f'(x) =1+ .

Vxi42x42 '
b) Determinati ecuatia asimptotei spre —oo la graficul functiei f.
c) Determinati imaginea functiei f.

Test 19 (Maramures)

Se considerd functia f:(-l%)—> R, /(x)=In(x+ 1)- %I )
%

a) Ardtati ca f'(x)= (r+ 7 Vxe(-1®);
f(x)

b) Calculati lim——

vl Y

¢) Demonstrati ¢a In(x+1)2 %,Vxe(—l.oo).
- |

MATEMATICA ONLINE

Prof. Valeriu Mocanu

www.e3.ro 5


http://www.e3.ro/
https://www.e3.ro/wp-content/uploads/2023/11/simBACnov2022ilfovMI.pdf
https://www.e3.ro/wp-content/uploads/2023/12/simBACnov2022maramuresMI.pdf

