SUBIECTUL al lll-lea — exercitiul 1 -

bacalaureat 2023 TEHNOLOGIC

1. Examen august 2023

Se considera functia [ R —> R, f(x)=2.t+-27—l.
e

2(e"' - I)
a) Aritati cd f'(x)=——, xe R.
&
b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisd x =0, situat pe graficul
functiei f .

¢) Determinati numerele reale m §i n, stiind ca dreapta d de ecuatie y=mx+n este asimptota
oblica spre +e= la graficul functiei f .

2. Examen august 2023 (rezerva)

3x
2

x+1

Se considera functia f:R >R, f(x)=

3(1-47)
a) Ardtati ¢ f'(x)=———, xe R.

(.\'2 + l)
b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre +e= la graficul functiei f .
¢) Determinati intervalele de monotonie a functiei f .

3. Examen BACALAUREAT iunie 2023

Se considerd functia f:R— R, f(x)= © +6x> -15x+9.
a) Ardtati ca f'(x) =3(x2 +4.l'—5)  xeR.
b) Determinati intervalele de monotonie a functiei f .

f'(x)

¢) Arataticd lim ———=0

r—34ea t""f"(.l')

4. Examen iunie 2023 (sesiune speciala)

‘Se considerd functia f:(0,4e) 2R, f(x)= x> =3x+4+Inx.
2x-1)(x-1
a) Ardtati ca f'(x)= g‘—)(‘—) , x€ (0,40).
X

b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisa x=1, situat pe graficul
functiei f .

¢) Demonstrati cd f(x)< -lzl —In2, pentru orice xe (0,1].
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5. MODEL 2023

(]

Se considerd functia f:(=2,+%) =R, f(x)=-

-
|-

x> +4x-5
S
.r+2)'

b) Ardtati ca lim Mﬂ).

x—=3m "

a) Ardtati cd f'(x)= , XE(=2,4%).

¢) Demonstrati ca functia [ este convexa.

6. TEST (Braila)
Se considera functia f:(0,2)—> &, f(x)=xInx.

a) Ardtati ¢d f'(x)=1+Inx, oricare ar fi x(0,%),

b) Ardtati ci functia [/ este crescitoare pe [1:’:)
e
¢) Demonstrati cd f(x)= . . oricare ar fi xe(0,2),
¢

7. SIMULARE martie 2023

Se considera functia f:(0,4+x) > R, f(x)=2x—]+§.
x

ZZ(.\'2 -4)
a) Aratati cd ['(x)=———"

—=, x€(0,+).
2

b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisa x = 2, situat pe graficul
functiei [ .

¢) Demonstrati ca f(1-x)2 f(1+x), pentru orice x&(0,1).

Test8 (Giurgiu)

Se considera functia f: R = R, f(x) = x5 — 5x* + 5x3.
a) Aritati ci f'(x)=5x*(x —3)(x—1),x € R.

b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei fin punctul de abscisi X = 1 situat
pe graficul functiei f

¢) Demonstrati ¢i -27<f(x) < 1, pentru orice x€[0,3] .
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Test 9 (Cluj)

Fie functia f: (—1,0) = R, f(x) = x2+4x+4

x+1
a) Aratatica f'(x) = :(:(’;i_-:)zz)' x € (—1,).

b) Aflati ecuatia asimptotei oblice spre +w la graficul functiei f.
¢) Demonstrati ca f(x) = 4,vx € (-1, ).

Test 10 (Dolj)

Se considerd functia f: R — {1} = R. fix ) = z: 11
-1

(x=1)*"

b) Sa se determine asimptotele la graficul functiei.

a) Aridtaticd f' (x) =

¢)Folosind tabelul de variatie al functiei sa se determine imaginea lui f{x ).

Test 11 (Timis)

. Se considerd funcyia f:R\{Z}—«)R. f(,;): 2‘-
r(4 )

2-
b) Determinati ecuatia as:mpmlel oblice spre +o a graficului functiei f .
¢) Demonstrati f(x)+ f(v)<—16, pentruorice x,y e (2,+=).

a) Ardtafi cd f'(x)="—""—_1 xeR\{2}-

Test 12 (Vrancea)

Se considera functia /:R\{l} >R, f(x)= 3"'+l| :
x-
a) Aritati cd f"(x) =——,xeR \{1}.
(x=1)
b) Determinati ecuatia asimptotei verticale a graficului functiei £
X

¢) Caleulati ym——7— /(x)

Xy x I ( )
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Test 13 (Calarasi)

Se considerd functia f:(-2,20) > R, f(x) = x—2+i2.
X+
a)Aratatica f(-1)=-4.

b)Aratat ca “mﬂx_) = 1

= f(2x) 2

¢)Determinati cel mai mic numar real @ pentru care functia este convexa pe intervalul (a,=)

Test 14 (lasi)

2 —
Se considerd functia f:(3,0) > R, f'(x) =L§3.
x —
x—6x-3
(x-3)°
b) Determinati ecuatia asimptotei oblice la graficul functiei f.
c¢) Demonstrati ca functia f este convexa pe intervalul (3,0).

a) Aratatica f'(x)= , x€(3,).

Test 15 (Hunedoara)

Se consideri functia [ 1R\ {=2} 5> R, f(x)= %Az” .
S(x)=f()

a) Calculapi lim
S
b) Determinati punctele de extrem ale functiei.

¢) Scrieti ecuatia asimptotei citre +o0 la graficul functiei.

Test 16 (Braila)

Se considera functia f:(0,00) = &, f(x)=x"-2lnx.

1 "
a) Aratatica f'(x)= -(;l)(\—H) Xe (0,+ao).
-
b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f* in punctul A(L1).

¢) Demonstrati ¢d In -2~ <- —§- .
3 18

Test 17 (Botosani)

Se considerd functia f: R— R, dati prin f(z)=(1—z)e*.
a) Aratati ca f'(;r) = —xe”, pentru orice x € R.
b) Determinati punctul de extrem al functiei f.

¢) Aratati ci pentru orice k € ((), 1). ecuatia f (:1:) = k are exact doud solutii reale.
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Test 18 (lifov 1)
Se considera functia f: R — R, f(x) = (x?-3x)e".
a. Aratati ca (x)= (x*-x-3)e*, x € R;
b. Calculati llmw :

x>0 RY
c¢. Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei in punctul de abscisa 0, situat pe graficul

functiei f.

Test 19 (lifov 2)

Se considera functia : (2,0) = R, f(x) = xzzi;—l
a) Aratatica f'(x) = Goaiead) X € (2,00) .

(x-2)?
b) Determinati ecuatia asimptotei oblice spre +w la graficul functiei f.
¢) Demonstrati ca f(x) = 13, pentru orice x € (2,).

Test 20 (Maramures)

Se considerd functia f: (—2,0) = R, f(x) ===

x+2
a) Aritati ca f'(x) = u—jﬁ , X € (—2,).
b) Determinati ecuatia asimptotei spre +co la graficul functiei f.

¢) Demonstati ca f(x) < 1, pentru orice x € (=2, ).
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