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Simularea Examenului national de bacalaureat 2022
Proba E. ¢)
Matematica M_mate-info

Barem de evaluare si de notare

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticd

» Pentru orice solutie corecta, chiar daci este diferitd de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.

® Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.

e Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finald se calculeaza prin impértirea la 10 a punctajului total acordat pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
Lir 2 20+i3) 143 3
z 1-if3 1+3 2
1
z+—=1 2p
Z
2. . A 16—4a(a+2 +2a-4
Valoarea extrema a functiei feste y, =——=— ala+2) = a 1p
4a 4a a
Functia fadmite valoarea maxima —1 dacd a<0 si y, =—1, deunde a=—4 2p
4 1 ; ;
x, =——=—,deci 4x, —3=-1=y,,adicd V ed 2p
2a 2
3. e o . . 1 9 1 5
Cu substitutia 3* =¢, >0, ecuatia devine T ——= g ,deunde 2t +¢-21=0 3p
- t
Convine doar ¢ =3, pentru care se obtine solutia x =1 2p
4. | Numarul de cazuri posibile este C3 =20 2p
Suma a trei numere naturale este numdr par daca toate cele trei numere sunt pare sau daci un .
numir este par si celelalte doua impare, deci numarul de cazuri favorabile este C; +C} -C5 =10 P
s 1
Probabilitatea este p = C 1p
5. Notand cu 4 dreapta cerutd, din d L 4B rezultd ca m, -m ,, = -1 1p
- 1 .
my =224~ deci m, =2 2p
Xp — Xy
Ecuatia dreptei d este y—y,, =m,(x—x,,), adicd y=2x-1 2p
6. | m(4ABC) = 135" = m(4DAB) = 180" — 135" = 45 1p
S[ABCD] = AB - AD - sin(4BAD) = 2p
=482 2p
SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)
1.a) 1 1 1
Determinatul matricei sistemului este det4A=|2 -1 2|=3m -3 3p
m 1 1
Sistemul are solutie unici daca i numai dacd det 4 # 0 , adicim € R\ {1} 2p
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b) | Pentru m #1 sistemul este compatibil determinat 1p
1
Pentru m =1, rangd4 = 2, iar un minor principal este 1‘ =-3%0 2p
I 1 1
Existd un singur minor caracteristic si anume |2 —1 2| =0, deci sistemul este compatibil 2p
1 1 1
¢) | Pentru m =1, sistemul admite solutiile x=2-a, y=1,z=a ,unde « € R 2p
x? +y2 +22 =247 —40c+5:2(05—1)2 +3, deci min M =3, care se obtine pentru x=y=z=1 3p
2.3) | ¢cG este clement neutru dacd xoe=eox=x, pentru orice x € G Ip
xoe=x<e(x+1)=0,deunde e=0 2p
Cum 0€G si Oex=0-x+0+x=x, pentru orice x € G, rezultd cd e=0 este elementul neutru 2p
b) | f(xey)=xoy+l=xy+x+y+1= 2p
=(x+D(y+1) = f(x)- (), pentru orice x,v e G, deci feste morfism 3p
€) [ xy0x, = (x; +1)(x;+1) = 1; x,0x,0...0x, =(x, +1)(x, +1)...(x, +1)—1, pentru orice n>2 si .
orice X,,x,,...,x, €G P
]ololo”.oL:%-i-i-...-%-%71:202341:2022 3p
2 3 2022 1 2 3 2021 2022
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
l.a) e* 1
f'(x)=1- = , pentru orice x € R 3p
e"+1 e +1
" |
7)== 2p
2
e E—
=—————, pentru orice x € R
(e +1) b 3p
f"(x) <0, pentru orice x € R , deci ' este strict descrescatoare 2p
€) | feste continud pe R, deci graficul functiei nu admite asimptote verticale 1p
X
lim f(x)= lim ln{ } =In1=0, deci y =0 este asimptoti (orizontald) la +cc
X—>%0 X—»C e’ +1 2p
lim /) _ 1 si 11m ( f(x)—x)=0,deci y=x este asimptota (oblica) la —o 2p
x——o0 X
2.a) _ _ ' s
F(l)= jo F(t)dt = J'Otdtﬁ jo(z+1) In(l+£)dt = 3p
—(z‘+1)ln(r+1)‘1 +J'1(t+1)-Ldt =l—21n2+jldt= 3 om2 2p
0 Jo t+1 2 0 2
b
) Folosind succesiv regula lui L.’Hospital, cazul 4 , rezultd lim F(3 f () = 2p
0 x>0y T—)O 3x
1 1
= L'H i
Tkl NS WG N S e 3p
x=0 3x =0 Ox =0 6x(x+1) »=06(x+1) 6
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%) f'u):%, xe(=Lo), f'(0)=0, f(x)<0,pentru xe(~1,0), f'(x)>0 pentru x € (0,) 3p
X

x=0 este punct de minim al functiei f, deci f'(x)= f(0) =0, pentru orice x € (—1,) 1p

F'(x)=f(x) =0, pentru orice x e (—1,%0), deci F este crescatoare 1p
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