SUBIECT lll, exercitiul 2

TESTE DE ANTRENAMENT Bacalaureat 2020 - MATEMATICA INFORMATICA

EXERCITIUL DAT la examen 2020

2. Se considerd functia f:(-1,4=) =R, f(x)= al

a) Aratati ca i{:ﬁ + |)_,Ir2 (x)dx= %

1
b) Aritati ci [ f° (x)dx :_;mz.
L1

1
¢) Pentru fiecare numir natural nenul », se considerd numdarul :j I (.r”]dx. Demonstrati ci
0
lim I, =0.

R—n

EXERCITIUL DAT la sesiunea speciala 2020

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)=——0 .
X +2x+3
2
3l
a) Aratafi ci jx dx=—.

|
L S(x) 3

1
b) Ardtati ca jg{x]d_r:llnﬁ ,unde g: RS R, g{.r}:j'{_r]++.
0 2 5 x“+2x+5

1

- . = O
¢) Pentru fiecare numdr natural nenul », se considerd numdrul [, = _[_r-” 'f(x)dx . Demonstrati cd

lim 1, =0.
TESTELE antrenament:
Test 1
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2. Se considerd functia f:E — &, f{x} =Jx’ 41,

NE

a) Aratafi cd I *
0

/(%)

1
b) Calculati [ f(x)dx.
0

de=1.

x 1
¢) Ardtafi cd existd un unic numdr real x pentru care je’r g =x .

0
Test2
. S . 2x+1
2. Se considerd functia [ :(—L+xo) > &, f(x)= T
X+

1
a) Aritati cd I{x+l]f{x}fir:2.
0

I
b) Aritati ci J'f[x]dx =2-In2.
0
I
¢) Pentru fiecare numir natural nenul n. se considerd numdrul [, = J.ex (x+1)" ( f(x) ]n dx .
0

=3"¢—1, pentru orice numar natural n, n=2.

Demonstraticd [, +2nf _, =

Test 3

2. Se considerd functia f:(-5.5)— ®. f(x)=+25-x".

|
a) Aritati ci [ f2(x)dx =?.
0

3
b) Caleulafi [ [x f (x)|dx.
-3
1
¢) Pentru fiecare numir natural nenul », se considerd numdrul [, =_[

0

|
(%)

dx . Demonstrati cd sirul

(1,),., este monoton.

Test4
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2. Se considerd funcfia f:E —= R, f[x} =+x’ +1.

i
a) Aritati ci If2 (x)dx= %
0

1
b) Calculati j |x f ['!:']| dx .
-1

[ 7 (e)ar

¢) Calculati lim 2

r—l _\-2

Test5

. . . |
2. Se considerd functia f:(L+x) >R, f(x)=Ihx+ —
nx
a) Ardtai ca orice primitivd a functiei f este strict crescitoare pe intervalul (1,+x).

3
&

b) Calculati ji[j'{x]—lnx).:ir.
-
a
¢) Determinati numdrul real a, a >¢e, stiind cd jln xdv=2a.

e

Test 6

2
2. Se considerd functia f:(-L+4w) >R, f(x)=x+ ;l :
x+
1

a) Aratati cé [(f(x)-x)dx=2In2.
0

e

b) Calculati j[f(x] _ i}n_nix .

; x+1
1 ! )
¢) Determinati a <(0,4ec) pentru care j 2 (x)F(x)dx= rid In4+In“a. unde F este primitiva
0
functiei [ pentru care F(0)=0.

Test 7
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2. Se considera funcfia [ :R — &, f(x)=cosx.

sinx f(x)dx = L

a) Ardtati ¢
2

S My |

X
b) Calculati lim -'j'f[z]d.r.
0

X—ro X

z
2

¢) Pentru fiecare numir natural nenul n, se considerd numérul [, = _[[ I (x}]n dy . Demonstrati cd
0

sirul (1,) - este convergent.

Test 8

2. Se considerd functia [:R >R, f(x)=x'¢".
3

a) Aritati ci If{x]e'xdx =4.
0

=3
b) Calculati [ (Inx)dx.
-
1

1

c) Aratati ca _[j'{x]F[x]dx:E(e—E]E* unde F:K — K este primitiva functiei f pentru care
0

F(0)=0.

Test 9

2. 5S¢ considerd funcfia /R — R, f(x}z x?-3x+2.
] 5

a) Aritati ci jf(x]dng.
0

e 2
b) Aritati ci I@Inxcﬂrzi.
X
|
a

¢) Determinati numerele reale g, g >1 pentru care _[j'(x]excir =" -3e.
1
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Test 10

X

2. Se considerd functia f: R >R, f(x)= i—ex |
+e

a) Determinati primitiva G a functiei g: R - R, g{sz(l+e“ )f{x]l pentru care G(0)=0.

1
b) Calculati [ f(x)dx
0

1
¢) Demonstrati ca Ij'l[x]ccsxdx =0.

Test 11

x
2. Se considerd functia f :(0.+0) > &, flx)= £,
x

a) Ardtati ca j‘r[ } =1.
G

_ 2
s (N 2

| 2

g
¢) Demonstrati ca _l-_,i"[_wr].n’x+_[49Jr Inxdv=¢".
i 1

Test 12

2. Se considera functia f: R 5 R, f(x)= _2x+3

¥ 43x45

1
a) Ardtati ¢ [ f(x)-Vx? +3x+5dr=4.

0

l
b) Calculati j' f(x)dx
-4

g
2

¢) Aritati ca _[u:rs x f(sinx ii\.“—ﬁ E-J_
[
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Test 13

|

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)=1+

X2 +1
i
a) Aratati ca [ f(x)dx=1+In(1++2).
i}
1
b) Calculati J e £ ()] elx .
-1
I X
¢) Ariitati ¢ lim ~ [ f(r)dr=2.
x—0 X
0
Test 14
x4l
2. Se considera functia /R =R, f(x)= ~

1
a) Aritati ca J'exj'(x]dx =§.
0

1
b) Calculati j £(=x)dx.
0

¢) Determinati numerele reale a si b, stiind ca functia F:E — K, F[x} =e " [—xl + ax + b) este o

primitivd a functiei [ .

Test 15

2. Se considera functia f :(0,+x) — &, f[x}=x1 +Inx.
1 26
Aritati ca =Inx)dr=—.
a) Aritati c -!'{f[x} nx )dx 3
2
b) Caleulati [( £ (x)—x )dx.
1
2
1]&'_1‘=3_41n 2 .

c) Ardtafi ca J-lf[— 3
XX

Test 16
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2. Se considerd functia /R =R, f(x)=

1
a) Aritati cd {(x“ + l]j'[x]dx = % .

1

i
b) Demonstrati ¢ I S (x)dx

T
d 8

|
c) Se considera primitiva F alui f° pentru care F(1)=0. Calculati IF[_T]dx.

0
Test17
2. Se considerd functia f:(-2,4+0) >R, f(x)= ln{;_+2}
x+1
1
a) Aratati cd Iﬂfir = T .
oIn(x +2) 4

X
b) Calculati lim - [ £ (1)
0
LI}

x—0 X

|
¢) Aritati ci _[[j'(x] + amgf}fx =T In3.
A x+2 4

Test 18

2. Se considerd funcpia J:E — &, _,r’(x)z-»,l'_v3 + 2. Pentru fiecare numdr natural nenul n. se
1

considerd numdarul [, = Ix”j'{x}dx.
0

3
a) Aritati ca [ f*(x)dx =15.
0
b) Demonstraticd lim [ =0.
—4a0

¢) Aritati ¢ (n+2)1, +2(n—1)1,_, =3/3 , pentru orice numdr natural n, n>3.

Test 19
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2. Se considerd functia [:R — &, [(x)= (xj +2]e'x.

4
a) Ariitati c J'e"j'{x]d:czz?.
|

e
b) Calculati [ £ (Inx)d.
1

x— X

I X
¢) Aritati ca Iirr:j—jf[r}dmz.
0

Test 20

1
44

2. Se considerd functia f:E o> R, f(x)=

2
a) Aritati ca If[x}dx = % .

]

b) Pentru fiecare numdr natural n, considerim numirul /= _[ Sf"(x)dx. Ardtatica lim [, =0.

i

¢) Determinati numdrul real a, a =0, pentru care _[x j'{x]dx

0
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