SUBIECT Il , exercitiul 1

TESTE DE ANTRENAMENT Bacalaureat 2020 - MATEMATICA INFORMATICA

EXERCITIUL DAT la examen 2020

1. Se considerd functia f:(2,40=) =R, f[x}:%+ Inﬂ.
x- x

=Ix+4
x(x-1)(x-2)""

b) Determinafi ecuatia asimptotel orizontale spre +== la graficul funcfier .

a) Ardtaticd f'(x)=

xE (2,40).

x :
>In——, pentru orice x& (2,4e=).

¢) Demonstrati cd
x=2 x=1

EXERCITIUL DAT la sesiunea speciala 2020

1. Se considerd functia /R —= R, f(x) =oxt —x7 +1.

2_
1(2_1' l) .

>
¥ —x" +1

b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei /7 in punctul de abscisd x =1, situat pe graficul
functiel j .

a) Ardtati ci f'(x)= eR.

. . 3 . .
¢) Demonstrati cd, pentru orice me {?,I} ecuatia f (x)=m are exact patru solutii reale.

TESTELE antrenament:

Test1
1. Se considerd functia f:(L+o) >R, f(x)= ! - —L,J.
c1p P
-2(3x7 -3x+1)
a) Aritati ¢ f'(x)= , xe(l,+).

s (x—1 )3
b) Determinati ecuatia dreptei care trece prin punctul .4[!]13] si este paraleld cu tangenta la graficul
functier f in punctul de abscisd x =2, situat pe graficul functier j .

¢) Calculati lim {f[2}+f[3}+.__+f[n]}":.

n—e4o

Test 2
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N  +4x+4

1. Se considera functia /R >R, f(x)= -
-

a) Aratati ci f’[x]zﬂ._ xeR.

x

b) Determinati ecuatia asimptotei orizontale spre +oo la graficul functier [ .

¢) Demonstrati ¢i lim {g{l]+g{2]+...+g(u]]:L._ unde g:(0,+=) >R, g(x)= _.I"’[_\']z ,
Ny e=1 {_'{'+ 2]

Test3
1. Se considera functia /R =R, f(x)=4x- ln[xj n ]).

2(2x% —x+2)
a) Ariitati ca ‘.r“{x]=2—l~ xelk.
x4

b) Calculati lim (f(x+1)- f(x)).

¢) Demonstrati ci functia § este bijectivi.
Test4

. -1
1. Se considerd functia f:{ﬂ,+:c] -, f{x} = x—l +In(x+ 1]— lnx.
x+

x-1
=, xe(0,+x2).

x(x+1)
b) Determinati ecuatia asimptotel orizontale spre +eo la graficul functier [ .
¢) Demonstrafi cd graficul functiet /' nu intersecteaza axa Ok .

a) Aritati ¢ f'(x)=

Test5
1. Se considerd functia /:R - R, f(x)= ex(xl —4x+ I].

a) Aritati cd f'(x)=e"(x-3)(x+1), xe k.
b) Determinati abscisele punctelor situate pe graficul functiei [, in care tangenta la graficul functiei

f este paraleld cu dreapta de ecuafie y=2020.
¢) Determinati valorile reale ale lu1 a ., stiind ca graficul functier [ intersecteazd dreapta de ecuatie

V=a in exact trei puncte.

Test 6
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1. Se considera functia f:R >R, f(x)=(x+1)e".

a) Ardtati ¢ f"(x)=-xe ™, xeR.

b) Calculati lim U[—"]}H
n>0 g ( f (n+1))

¢) Determinafi multimea valornlor reale ale lwi m pentru care ecuaia [ [_r}z m are doud soluti reale

distincte.

Test7

1. Se considerd functia f :(0,+%) > &, f(x)=xlnx.
a) Aritaticd f'(x)=1+Inx, xe(0,+).
b) Determinati m E{ﬂ,-l—d'.‘l} pentru care tangenta la graficul functier f in punctul M [m., I [m]] este

paraleld cu dreapta de ecuatie y =2x.

. 1 .
¢) Demonstrati cd xInx +— 20, pentru orice x €(0.+=).
e

Test 8

1. Se considerd functia [ :(0.+20) =R, f(x)= x*—4dinx.

sllix—lHJHI](_wr2 +l]‘ re(Q4e).

a) Aritaticid f'(x)=

b) Determinati ecuatia asimptotei verticale la graficul functiei [ .
¢) Demonstrati ¢i, pentru fiecare numér natural n, n=2, ecuatia f(x)—n=0 are doud solutii reale

distincte.

Test 9

1. Se considera functia f:(L4+ec) — (0,420), f(x)=In(x+1)—In(x-1).

a) Aritati cd f’[x]z— 22

. x (1,4).

b) Demonstrati ci funcfia [ este bijectiva.

¢) Calculati lim (xf(x))-

Test 10
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1. Se considerd functia [ : R = R, f(x)=(x-5)(x—4)(x-3)(x-2)+1.
a) Aratatica f'(5)=6.
[f{.-HI]—IT

f(n)-1 '

¢) Demonstrati c¢i ecuatia f'(x) =0 are trei solutii reale.

b) Calculati lim

R—+oc

Test 11

1. Se considerd funcfia /:F — &, _.r’[x] =x’ - ln[_wr3 + 1).

3
, xell,

e e 2x
a) Aritati ci f'(x)= 5
x~+1
b) Demonstrati ci axa Ox este tangentd graficului functiei Jf .
¢) Demonstrati cd, pentru orice numdr natural nenul n, ecuatia [ [x]:n are doud solutii reale

distincte.
Test 12

1. Se considerd functia [:R = K, f{x] =x — 62 +9x+5.
a) Aritati ¢ f'(x)=3(x—1)(x-3), xeR.
b) Determinati intervalele de monotonie a functier [ .

¢) Demonstrati cd functia [ este concavi pe (—m,!].
Test 13

1. Se considerd functia / :(0,+) > &, f[x}=x—ln(ex+x—l).

a) Ariitati ca f’{szxx;z._ x €(0,40).

e +x—
b) Demonstrati ci dreapta de ecuatie v =0 este asimptotd orizontald spre 4o la graficul functiei f .

¢) Determinati imaginea functiei [ .

Test 14
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2
- “—x+l
1. Se considera functia f:R - &, f(x) lHIE—T.
+x+l

2{x-1){x+]
a) Artati ci f'(x)= - {z }[:-'_ )
(x +x+l][x‘—x+l]
b) Determinafi ecuafia asimptotel orizontale spre —eo la graficul functier [ .
¢) Caleulati lim ( f(1)+f(2)+...+ f(n)+2lnn).

-~

, xelR.

Test 15

1. Se considera functia f: R —» &, f(x)= x—3
3(x+1)
[x1 +3:]'J_Tz +3

b) Caleulati lim (f(x))".

X—3a0

a) Aritati cad f'(x)=

xelR.

¢) Demonstrafi ¢ 4 2323, pentru orice numdr real x.

Test 16

1. Se considerd functia f :(0,+0)—(0,1), f(x)=~x+I ~Jx.

a) Ardtati cd f'(x)= %[ﬁ— ﬁ] . xe(0,42).

3 A
b) Calculati lim [E+f’{l]+f’{2]+___+j--[n]] .

n—+m

¢) Demonstrati ca functia f este bijectivi.

Test 17

1. Se consideri funcfia f :(—L+o) =&, f(x)=(x- I][ex —e] :

a) Aritati cd f'(x)=xe" —e, xe(-1,+0).

b) Determinaf ecuatia tangentei la graficul functier [, in punctul de abscisd x =1, situat pe graficul
functiei [ .

¢) Determinafi punctul de extrem al functiei j .
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Test 18

1. Se considerd functia f:(—L+x) >R, f(x)=x"+2x-2In(x+1).

2x(x+2)
+1

b) Determinati numérul real ae(-L+oc), stiind cd tangenta la graficul functiei f in punctul

a) Aritaficd f'(x)= xe(-L+=x).
Ala, f(a)) este paraleld cu dreapta de ecuatie y =3x +2020.

¢) Demonstrati ca (x+ 1]2 =2In(x+1)+1, pentru orice x = (—1,490).

Test 19

1. Se consideri functia [ :(L+=) > K, f(x)= Y —3x+2.

(x=1)(x+1) 1

a) Aritati cd f'(x)= xe(l+m).

3 [x3 -3x+ 2]2

b) Calculati lim 7 (x) :

x—l x =1

¢) Ardtati cd, pentru orice @ € (0,4o0), ecuatia f(x)=a are solutie unica.

Test 20

1. Se considerd functia /% — [, j'[x] =

_ e’ {1‘2 —x+1]
a) Aritaticd ["(x)= m , Xe

A

b) Calculati lim S(x)-f(x)
x—l X
¢) Determinafi imaginea functier [ .
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