SUBIECT Il , exercitiul 2

TESTE DE ANTRENAMENT Bacalaureat 2020 - MATEMATICA INFORMATICA

EXERCITIUL DAT la examen 2020

2. Pe multimea A =[I._+no]| se defineste legea de compozitie x* y =%{ij_}-‘3 X —_}13 +9.

a) Arditati ca 1#2020=1.

b) Demonstrati ci x#® J-‘:%l%(xj - I](;uj - I]+l . pentru orice x,ye 4.

¢) Determinati xe 4 pentru care x#*x=x.

EXERCITIUL DAT la sesiunea speciala 2020

2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie x* y=log, (2‘ +2¥ ]
a) Ardtaticd 0=0=1.
b) Demonstrati ci legea de compozitie ., * ™ este comutativi.

¢) Determinati numirul real x pentru care (x=*x)*x=3+log,3.

TESTELE antrenament:

Testl

2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativd x# y=2xy—-Jx—3v+6.

a) Ardtati cd x* y = Z(x—%J[y —%] +% . pentru orice numere reale x si y.

b) Determinati numerele reale x pentru care x*x =14

3 3 3 3
¢€) Determinati numdrul natural n, stiind ca [2” +EJI{E"+' +?]m(2”+2 + E] =2% 2

Test2

2.Pe  multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativd
xxy=xy—3(x +}']+3+-\E.

a) Ardtati ca ﬁiﬂzﬁ.
b) Demonstrati cd x* v = [x— ﬁ][}—ﬁ) + Ji . pentru orice numere reale x s1 y.

¢) Calculati ﬁ*%*%*_..*g.

N

Test 3
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. . . . 3
2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativi x+ y = —Ex}' +x+y.

a) Aritati ¢ x*y = —%[r - ;J[ V- ;J -+ % . pentru orice numere reale x si y.

b) Aritati cd E—X*izi._ pentru orice x & (0,+).
3 3x 3

¢) Calculati %*%*E*_"* E

3

Test4

. - .- C =]
2. Pe mulfimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativd y=*y = (%I"; + {E ] .

a) Ariitati cd 2" *3° =5,
b) Determinati numarul real x, stiind cd 2° x” [ 243x5) =100000 .

¢) Se considerd numerele M = P2 x10° st N =5"-11". Demonstrati ci M — N =0.

Test5
100 x + v
2. Pe multimea M = (—l 0,10) se defineste legea de compozitie asociativa x* y = M .
xp+ 100
a) Ardtaticad 3=0=3.
b) Se considerd f:M —(0,+x), f(x)= :E_I . Demonstrati ¢d f(x*y)=f(x)f(»), pentru
+x

orice x, ve M .

¢) Determinati x e M pentru care x*x*. . *x=0.
A e

dell o x

Test 6

2. Pe mulfimea G =( L+<>C} se defineste legea de compozitie asociativd x+y = sz }'2 —x’- yz +2.

a) Ardtati cd x*y = .J(.rz —I}[J-‘2 - l)+l , pentru orice x, y@r.
b) Determinati elementul neutru al legn de compozitie ,, * ",
¢) Stund cd [G.*} este grup, demonstrati cd functia /: M — (&, f{x} =+fx+1 este un izomorfism

de la grupul (M.-) la grupul (G,*), unde M =(0,4ec) s§i ,-” reprezintd operatia de inmultire a
numerelor reale.

Test 7
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2. Pe multimea G = (0, I] se defineste legea de compozifie asociativi x#* y = — 2
2xy—x—-y+l1

1 1 1
a) Aritati ¢ —%—=—.
33 5

b) Verificati dacd e = 3 este elementul neutru al legii de compozitie ., * .

¢) Stund ca [G..*]I este grup, demonstrati cd functia /G — M, f[_\'] = ! —1 este un izomorfism de
x

la grupul (G.*) la grupul [M ] unde M :[{],+I] §1 ,,+" reprezintd operafia de inmulfire a

numerelor reale.

Test 8

2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativd si cu element neutru
xy
Xwy=x4 y—=—,
3
a) Aritatica 1+3=3,
L 26
b) Determinafi numérul real x pentru care x*x#xy=—.

¢) Determinati numerele naturale n ale cdror simetrice in raport cu legea de compozitie ., *™ sunt
numere naturale.

Test 9

2. Pe multimea M :{ﬂ,m] se defineste legea de compozitie asociativd x- v = v
X+

a) Aritaficid 2-2=1.

-1

b) Demonstrafi cd xo yoz :[_'f_] +y" +:']) . pentru orice x, y.z =M .
11 1 1

¢) Demonstrai ¢ = =o = O ——
2 3 4 10 354

Test 10

2. Pe mulfiimea Gz(ﬂ,m} se defineste legea de compozifie asociativd s cu element neutru

x *_]-'L 1 -\3'J_TID"QTI ¥ .
a) Ardtatica 2+64=4.

b) Ardtati ci legea de compozitie ., * " este comutativa.
¢) Determinati x = care sunt egale cu simetricele lor in raport cu legea de compozitie ,, *™.

Test 11
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2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie x*y =37 -3 3+ 12
a) Ardtati cd x*1=3, pentru orice numar real x.
b) Determinati numérul real x pentru care O*x=-9.

¢) Demonstrati cd, dacd x* ¥ =3 atunci (x—1)(y-1)=0.
Test 12

2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativi x* y = {‘,ij - }13 +2020.
a) Aritati cd x#*(—x) =3/2020 , pentru orice numir real x.

b) Determinati numerele reale x pentru care (x+1)*(—x)= 2021 .

¢) Demonstrati ¢d, pentru orice numdr real a , existd un unic numdr real x pentru care x*x*x=aq.

Test 13

2. Pe multimea & =(0,+e0) se defineste legea de compozitie x* y = ginziny

a) Ardtati cd x#1 =1, pentru orice x=G .
b) Determinati /=, stiind cd j° este elementul neutru al legii de compozitie ., ="

. 1 1
¢) Determinati x € & pentru care x*— =3
x

Test 14

2. Pe multimea numerelor complexe se defineste legea de compozitie =) 7 23 =z + 23 + 523
a) Aritati ca (1+i)c(2—i)=6+i.

b) Demonstrati ¢d numdrul z-Z este numdr real, pentru orice numir complex z.

¢) Determinati numerele complexe = pentru care zocz=-2.

Test 15

. - - 2 >
2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie x* v=x" +dxp+ 3~
a) Aritaticd 12 =13.
b) Determinati numerele reale x pentru care (xlx] *xt =61,

¢) Demonstrati ci existd o infinitate de numere irationale g pentru care numarul « #1 este natural.

Test 16
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2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie x*y=xy—-3x—3y+a. unde a
este numdr real.

a) Determinati numarul real g pentru care (—1)*1=0.

b) Determinati numdrul real a pentru care legea de compozitie ., * " admite element neutru.

¢) Demonstrati ci, dacd a < [12,+ua:-}~ atunci multimea [l!n1 +o0) este parte stabild a lui & in raport cu

legea de compozitie ., * ™.

Test17
-y - -
2. Pe mulfimea numerelor intregi se defineste legea de compozitie x#* y = xv+ 5y + 5y + 20.
a) Aratati cd 2#(-1)=23.
b) Demonstrati cd ¢ =—4 este elementul neutru al legii de compozitie , =™,
c) Pentru re {{],1,2} , notam cu A(r) multimea numerelor naturale care au restul r la impdartirea cu

3. Determinati numerele » {0, I,E} pentru care A4 {.-] este parte stabild a lui . in raport cu legea de

compozitie ,,*".
Test 18

. B ays 2

2. Pe multimea numerelor rationale se defineste legea de compozitie x* y = % yi —2x2-2 1 +6.
a) Ardtatica l=1=3.

b) Ardtati ¢d x*y =2, pentru orice numere rafionale x s1 y.

¢) Determinati perechile (m.n) de numere intregi pentru care m#*n =3
Test 19

2. Pe multimea numerelor complexe se defineste legea de compozitie 202, =5+ 2, —=Z
unde = este conjugatul lu =.

a) Ardtati ca (1+i)=(1-i)=1.

b) Se considera H ={2+bf|bE :5&}. Aritati cd H este parte stabild a lui T in raport cu legea de
compozitie ,,»
¢) Se considerd numdrul complex z,. Aritati ci existd o infinitate de numere complexe = cu

proprietatea ¢ numdrul =, - = este real.

Test 20
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2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie x* ¥ =_\\/}'1 +1 +_‘m,‘l x4,
a) Aritati cd 2#(-2)=0.

b) Verificati daca e =0 este elementul neutru al legii de compozitie ,,*™.
2x

¢) Se considerd functia f: R - R, f(x)= — . Aritati ci f(x)=f(y)=f(x+y). pentru orice
2e

numere reale x si y.
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