SUBIECT Ill, exercitiul 2

TESTE DE ANTRENAMENT Bacalaureat 2020 — STIINTE ALE NATURII -

EXERCITIUL DAT la examen 2020

2. Se considera functia /R =R, f(x)= ,; .
X +2x+2

a) Aritati ci [_\'2 +2x+ 2)}'{x}dx :%.

o D Ry,

) l 1
b) Aritati ¢ [f x +—].:f_1::—1n5.
{ (x) 2 +2x42 2

et +5

[
¢) Ardtati cd j[

- 2]Inxr:ir =
| .

|
f(x)

EXERCITIUL DAT la sesiunea speciala 2020

2. Se considerd functia /R — R, f(x)=xe" +x.
a) Aritati c3 }(f[ ) - xe® )dx L
- ﬂ - 2 ¥

b) Ariitati ci il-,r(f)dx:‘ﬁ_—"’”.
| X 2

1
¢) Se considerd F:R — R, primitiva functiei f pentru care F(1)=0. Arétafi ca jF[x]dxz -l .

3

]

TESTELE antrenament:

Testl

-
Y

2. Se considera functiile [ :(0,+2) &, f(x)= 1—3:nx si F:(042) >R, F(x) Inx
x

a) Aritati ca functia F este o primitiva a functiei f .

b) Calculati fj'[x} dx .
1

-

[
¢) Ardtati ci J‘_\'E F(x)dx= % .

e
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Test 2
2. Se considerd functia R - R, f(x)=x(x+2)e".

3 .

a) Aritati ca J'Mrir =18.
u E'I
1

b) Calculati [ f(x)dx.
0

Tx+1)e"
¢) Determinati numdarul natural nenul », stiind ca J‘[ ] dr = 3In2 .

L f(x) 2

Test 3

2. Se considerd functia /R =&, f(x)= et

i
] | 1
a) Aratati ca I—f[x] de=—.
e 4

)
1 ]
b) Calculati I—lf[x}dx.
I x
¢) Demonstrati ¢d orice primitivd a functier [ are un singur punct de inflexiune.

Test 4

2. Se consideri functia f:(0,42) = E, f(x)=Inx.

a) Aritati ca Ij"[x].dx =1.
1

b) Calculaf: TI_T[X] dx .
1

P 2
¢) Determinati numarul real p, p>1, stiind cé _I-_\'f[x]ci\r = %Inp —% .
1
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Test5

x*+4
x‘

2. Se considerd functia f:(0,+ec) = (0,4+2), f(x)=

a) Ardtati cd i[j'{x]—i]dx =4.

1 X
f
b) Calculati [

2
y (%)

dx .

-

e
4 “+1
¢) Determinati numdarul real nenul a, stund ci j[f(x] - —]ln xdy= ¢ ;
X i
1

Test 6

2. Se considerd functitle [ :(0,+2) >R, f(x)= Jr+x+lsig (0.4+40) >R, g(x)= J;; Zx‘
X
a) Demonstrafi ci functia / este o primitivd a functiei g .

4
b) Calculati Ig[x}dx.
1

m
¢) Determinati numdrul real m, m>1, pentru care fj'{x}- g(x)dx=20.
1

Test7

. L = 1 - .
2. Se considerd functiile f:{{].+:c]—> L f(x}:—+e='r+m._, unde m este numar real, si
x

F:(042) >R, F(x)=Inx+e" +4x+1.

a) Determinati numarul real m astfel incit functia /7 sa fie o primitiva a functiei [ .

g
b) Pentru m =4 , calculati jf(x}dx.

1
2

¢) Pentru m =0, calculati !xf(x] dx .
1
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Test 8

2. Se considerd functia f:(—L+e) %, f[-‘f}:ﬁzx—-'_‘"
¥ 4+4x+3

1
a) Aritati cd _[l[x+ )(x+3) f(x)dx=5.
0

2
b) Caleulati [ f(x)dx .
1]

¢) Demonstrati ci orice primitiva & :(—l..—l-::ﬂ} —[% a functiei f este concavi.
Test9

2. Se consideri functia [ :E =R, f[x} _ x-:l ‘
&

x+1

7

\
dr=¢ —1.

2
a) Ardtafi ca I
0

1
b) Calculati [&™ /° (x)dx.
0

a - b o
¢) Se considerd numerele reale pozitive g, b s1 ¢. Demonstrati ¢, daci I—_l'M dx J—IM i

L]
ux+| ux+]

51 I—IM

ﬂx+1

consecutivi ai unei progresii aritmetice.

dx sunt termeni consecutivi al unel progresii geometrice, atunci a , b sl ¢ sunt termeni

Test 10

n
2. Pentru fiecare numar natural nenul »# , se considera functia f, :(-L+=) >R, f,(x)= f 4
X +
a) Determinati primitiva G:(-L+) >R a functiei g:(-L+=)—>[R, g{x}z(xj +l)ﬁ{x}, stiind
¢ G(0)=2020.
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i
b) Caleulati [ f; (x)dx .
0
i
¢) Demonstrati ca jj,} (x)dx < ﬁ , pentru orice numdr natural nenul p .
0

Test 11

2. Se considerd functia /R — 1, _,r’[_'c} =4x - 3—x+ I

x° +1 x2+1

a) Aritafi ca _i-(:r2 + I)f{x)fi\' =3.
0

1
b) Calculafi [ f (x)dx .
1]

[
. ) 2x -1
¢) Determinati numfrul real g pentru care I[j [x}+ 5 ]Inxn’x —elig.

i x 41,

Test 12

2. Se considerd functia f:[0,+2) = E, f(x)=x+2In{2x+1).
1

a) Ariitati ca [(f(x)~2In(2x+1))dx =
0

b | —

|
b) Calculati [ £ (x)dx.
1]

¢) Dacd F este o primitivi a functiei f , ardtati ¢ F(z)<F [?] :
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Test 13
. - . — a X
2. Se considera functia /R >R, f(x)=x"+ —
X +9
1
a}Aréta;ic&j Slx)- j .:i\'zl.
0 x +9 3
4
b) Calculati [ (f(x)~ f(-x))dx.
0
a e
¢) Determinati numdarul real a, a >4, astfel incét IM&: = 1{]+1n¥.
x
4
Test 14
e ©—x—1 . 41
2. Se considera functiile f:(0,+90) — R, f(x) =———si F:(0,40) > R, F(x)= —In(x+1).
x(x+1) x
a) Ardtati ca functia I este o primitiva a functiei [ .
2
b) Calculati j'[x+ 1) f(x)dx.
1
[
L . | a+
¢) Determinati numarul real a, a > 1, astfel incét I_ﬂ:x} dr = E_IHT .

Test 15

2. Se considerd functia f:R >R, f(x)=x-¢".

1
) . 3
a) Aritati cd -[j (x)dx =S-e.
1 2
1
b) Calculati Ixf[x}ir :
0
1
¢) Pentru fiecare numdr natural nenul »n , se considerd numdrul [, =J‘x" (x— f(x))dx. Demonstrati
0
cd I, +nl, | =e, pentru orice numir natural n, n 2 2.
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Test 16

2. Se considerd functia [:R - R, f(x)= A

]

2
a) Aritafi cd _l-j"{x']'\|ll_1l'2 +ldx=
o

b) Aritati ca _[[ X}H{ J] =542+ h?:,j{

X
¢) Determinati a €(1,+) astfel incét jj'[e’ )nﬂr = In[ﬂT +fe +1 '+ In{a-1) . pentru orice numar real x.
L]

Test 17
2. Se considera functia /R =R, f(x)= ex(x —dx +5)
1
o flx) 10
a) Aritafi ca _[—x = 3
b) Demonstrati ¢ orice primitivi a functier | este convexi.

¢) Determinati numerele reale a. b si ¢ astfel incit functia F: B - R, F [_wr}zer(.n',x:2 +bx + c‘]
este o primitiva a functiei f .

Test 18

2. Se considerd functia f:R - R, f(x)=¢"cosx.

by
a) Ardtati ca If{:)if =1.
0

[T ]

b) Calculati [ f(x)dx.

?f[«”%] x
€) Ardtati ci j— 2
0 I(x)
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Test 19

2. Se considera functia [ :® -3, f(x)=(x+2)sinx.
z
rf(x)

a) Ardtati ca I
x+2

0

de=1.

- | F

b) Calculati | f(x)dx .
0

-

| .
L i sin” x 1
¢) Determinati numdarul natural n, n =2, pentru care j dy =—

i)Y

n

Test 20

2. Se considera funcfia f: R = R, f(x)= x4+l
3

a) Aratati ca Ij'[x].:fx =12.
]

1
b) Calculati j f {x}e‘rl"h dx .
L]
|

1
¢) Aratati ca 15[ f7 (x)dx—14[ f° (x)dr=128.
0 0
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